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ESTUDIO DE UNA FUNCIÓN 

𝒇(𝒙) =
𝟒 − 𝒙𝟐

𝒙𝟐 − 𝟏
 

1. Dominio 
𝑥2 − 1 = 0 →   𝑥 = 1; 𝑥 = −1      𝐷𝑜𝑚 𝑓(𝑥) =  ℝ − {−1,1} 
 

2. Asíntotas 
Ya visto en el tema anterior (está la misma función en los apuntes anteriores) 
 

3. Monotonía (crecimiento y decrecimiento) 

𝑓(𝑥)′ =
−2𝑥 ∙ (𝑥2 − 1) − (4 − 𝑥2) ∙ 2𝑥

(𝑥2 − 1)2
=

−6𝑥

(𝑥2 − 1)2
 

𝑓(𝑥)′ = 0 →    
−6𝑥

(𝑥2 − 1)2
= 0;    −6𝑥 = 0;      𝑥 = 0 

 

Estudiamos el signo de la derivada en cada intervalo de la recta real: 

𝑓′(−2) =
+

+
> 0 → +         𝑓′(−0,5) =

+

+
> 0 → +        𝑓′(0,5) =

−

+
< 0

→ −          𝑓′(2) =
−

+
< 0 → − 

 

 
Monotonía: 𝐶𝑟𝑒𝑐𝑒 (−∞, −1) ∪ (−1, 0);    𝐷𝑒𝑐𝑟𝑒𝑐𝑒 (0, 1) ∪ (1, +∞) 
 

4. Extremos relativos (máximos y mínimos) 
Podría haber un máx. o un min. en aquellos puntos que anulan la derivada. En este caso 
𝑥 = 0. Como la función crece antes de 𝑥 = 0 y decrece después → máx. en 𝑥 = 0 
Calculamos su otra coordenada: 

𝑓(0) =
4 − 0

0 − 1
   →      𝑴á𝒙. (𝟎, −𝟒) 

5. Corte con los ejes 

Eje OX: 𝑓(𝑥) = 0;    
4−𝑥2

𝑥2−1
= 0;      4 − 𝑥2 = 0;     𝑥 = 2 𝑦 𝑥 = −2;     (−𝟐, 𝟎) 𝒚 (𝟐, 𝟎) 

Eje OY: 𝑥 = 0;     𝑦 = −4;              (𝟎, −𝟒) 
 

6. Representar la función 
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